
  

 م 2014/2015// هـ 1435/1436: السٌة الدراسية                                              الثاًيحاى الفصلي الاهت

                                                                      عٍَٛ رغش٠ج١خ. صبٔٛٞ اٌضبٌضخ: اٌّغزٜٛ

 صلاس عبعبد ٚٔصف: اٌّذح                                                                    اٌش٠بظ١بد: اخزجبس فٟ ِبدح 

 علً الوترشح أى يختار أحد الوىضىعيي التالييي

 الوىضىع الأول

 :(  ًقاط 05,5)  التوريي الأول

)ٔعزجش فٟ اٌّغزٛٞ اٌّشوّت إٌّغٛة إٌٝ ِعٍُ ِزعبِذ ِٚزغبٔظ  ; , )O u v ٌٕمػ اA  ،B  ٚC  ٟاٌز

i ،42 ٌٛاحمٙب عٍٝ اٌزشر١ت:
i

e




 ٚ1. 

'3اٌّعشّف ثـ :  Sٔعزجش اٌزح٠ًٛ  .1 2 1
i

z e z i


  . 

 أ / اوزت اٌعجبسح اٌّشوجخ ٌٙزا اٌزح٠ًٛ ثشىً أثغػ.

 ب عٕبصشٖ ا١ٌّّضّح؟ِٚ Sة / ِب غج١عخ اٌزح٠ًٛ 

 .Sثبٌزح٠ًٛ  A  ،B  ٚCصٛس إٌمػ  'A'  ،B'  ٚC/ ع١ّٓ ٌٛاحك إٌمػ أ  .2

 .ِزشبثٙبْ 'ABC  ٚA'B'Cة / ث١ّٓ أْ اٌّضٍض١ٓ 

اٌغٍّخ  ِشعّح G ح١ش  Gع١ّٓ لاحمخ إٌمطخ  .3 ( ;3);( ,1);( , 2)A B C  

ِشعّح اٌغٍّخ  'G/ ع١ّٓ لاحمخ إٌمطخ  أ ( ';3); ( ',1); ( ', 2)A B C . 

'ح١ش :  Gz'/ ع١ّٓ  ة ( )G S G ِبرا رغزٕزظ؟ . 

'ح١ش: 'Mإٌمطخ  Mثىً ٔمطخ  اٌزٞ ٠شفك Tٔعزجش اٌزح٠ًٛ  .4 3 2MM MA MB MC   

GM'أ  / ث١ّٓ أْ :  MG 

 ِٚب عٕبصشٖ ا١ٌّّضّح؟ Tة/ ِب غج١عخ اٌزح٠ًٛ 

 .Tثبٌزح٠ًٛ  A  ،B  ٚCصٛس إٌمػ  D  ،E  ٚFع١ّٓ ٌٛاحك إٌمػ  ط /

 مب٠غبْ.زِ ABC  ٚEDF/ ث١ّٓ أْ اٌّضٍض١ٓ  د

 :(ًقاط 40) التوريي الثاًي

)اٌفعبء ِٕغٛة إٌٝ ِعٍُ ِزعبِذ ِٚزغبٔظ  ; , , )O i j k  ٓ(1;1;1)ٔعزجش إٌمطز١A  ٚ(3;2;0)B ٞٛاٌّغز ،

(P)  ٠ّشّ ثبٌٕمطخB  ٚاٌشعبعAB  ٞٛٔبظّٟ ٌٗ، اٌّغز(Q)  2ِعبدٌزٗ اٌذ٠ىبسر١خ 4 0x y z      عطح

 .AB ٚٔصف لطشٖ A ِشوضٖ (S)اٌىشح 

 .(P)اوزت ِعبدٌخ د٠ىبسر١خ ٌٍّغزٛٞ  .1

 .(S)حذدّ اٌّعبدٌخ اٌذ٠ىبسر١خ ٌغطح اٌىشح  .2

ّْ اٌّغزٛٞ (Q)عٓ اٌّغزٛٞ  Aت ثعذ إٌمطخ أ / احغ .3   (S)٠ّظّ عطح اٌىشح (Q). ٚاعزٕزظ أ

 ؟ (S)عطح اٌىشح  (P)ة/ ً٘ ٠ّظّ اٌّغزٛٞ        

;2;0)ٟ٘ إٌمطخ (Q)عٍٝ اٌّغزٛٞ  Aث١ّٓ أْ اٌّغمػ اٌعّٛدٞ ٌٍٕمطخ   .4 1)C . 

,ض١ٍٗ اٌٛع١طٟ ٘ٛ:ح١ش رّ (D)ِزمبغعبْ ٚفك اٌّغزم١ُ  (Q)ٚ  (P)ث١ّٓ أْ  .5 12 5

4 3

x t

t y t

z t
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ّْ إٌمطخ  .6  .(D)لا رٕزّٟ إٌٝ اٌّغزم١ُ  Aرحمكّ ِٓ أ

) ثّعٕٝ: (D)ٚاٌّغزم١ُ  Aاٌّغزٛٞ اٌّعشّف ثبٌٕمطخ  (R)ٔغّٟ .7 )A R ٚ( ) ( )D R 

٘ٛ اٌّغزٛٞ اٌّحٛسٞ ٌٍمطعخ  (R)ً٘ ٘زٖ اٌعجبسح خبغئخ " اٌّغزٛٞ  BC" 

  :( ًقاط 04 )  التوريي الثالث

)ٔعزجش اٌّززب١ٌخ  .1 )nu  :0اٌّعشّفخ ثـ 3u   ٟأعً وً عذد غج١ع ِٓٚn  :ْ1فئ

2

1
n

n

u
u
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 .1u  ،2u  ٚ3uاحغت أ / 

0فئْ:  nأصجذ ثبٌزشاعع أّٔٗ ِٓ أعً وً عذد غج١عٟ ة /  3nu   

)غ١ش اٌّززب١ٌخ ادسط ارغبٖ رط /  )nu ِبرا ٠ّىٓ اٌمٛي عٓ رمبسثٙب؟ ، 

)ٔعزجش اٌّززب١ٌخ اٌعذد٠خ  .2 )nv  ٟاٌّعشّفخ ِٓ أعً وً عذد غج١عn :ثـ 
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n
n

n
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)أ / ث١ّٓ أْ اٌّززب١ٌخ  )nv ٙ0ب ٚحذ٘ب الأٚي ٕ٘ذع١خ ٠طٍت رع١١ٓ أعبعv. 

 .nثذلاٌخ  nuصُ اعزٕزظ عجبسح  nثذلاٌخ  nvة / اوزت عجبسح اٌحذ اٌعبَ 

)ط / اعزٕزظ ٔٙب٠خ اٌّززب١ٌخ   )nuِبرا ٠ّىٓ اٌمٛي عٓ رمبسثٙب؟ 

  :( ًقاط  06,5)  الرابعالتوريي 

اٌّعشّفخ عٍٝ اٌّغبي  fٌزىٓ اٌذاٌخ  1; :ثـ 

1
( ) ln

ln
f x x

x
  ٟ ّّ f  ٚاٌزّض١ً اٌج١بٟٔ ٌٍذاٌخ  (C). ٔغ

lnyإٌّحٕٟ اٌزٞ ِعبدٌزٗ  x  فٟ ِعٍُ ِزعبِذ ِٚزغبٔظ( ; , )O i j.ًاٌشىً اٌّمبث 
 ٚشىًّ عذٚي رغ١شّارٙب. fادسط رغ١شّاد اٌذاٌخ  .1

أحغت  .2 lim ( ) ln
x

f x x


 صُ فغّش إٌز١غخ ث١ب١ٔب. 

 . Oاٌّبس ِٓ اٌّجذأ  (C)ٔش٠ذ اٌجحش عٓ اٌّّبط ٌٍّٕحٕٟ  .3

اٌّبس  aعٕذ إٌمطخ اٌزٟ فبصٍزٙب  (C)ٌٍّٕحٕٟ  aTث١ّٓ أْ اٌّّبط  . 1حم١مٟ أوجش رّبِب ِٓ  عذد aأ / 

)ثّجذأ اٌّعٍُ ٠حمك :  ) '( ) 0f a af a  

اٌّعشّفخ عٍٝ اٌّغبي  خاٌذاٌخ اٌعذد٠ gٌزىٓ  1; : ثـ ( ) ( ) '( )g x f x xf x . 

ة / ث١ّٓ أّٔٗ عٍٝ اٌّغبي  1;  اٌّعبدٌخ( ) 0g x ٚ  :اٌّعبدٌخ
3 2(ln ) (ln ) ln 1 0x x x    ٌّٙب ٔفظ

 اٌحٍٛي.

ثـ : اٌّعشّفخ عٍٝ  uط / ثعذ دساعخ رغ١شّاد اٌذاٌخ 
3 2( ) 1u t t t t     ّْ  .رٕعذَ ِشح ٚاحذح عٍٝ  uث١ّٓ أ

ِبس ِٓ ِجذأ اٌّعٍُ  (C)ِّبط ٚح١ذ ٌٍّٕحٕٟ  د / اعزٕزظ ٚعٛد

O  ْإٌّح١ٕب.(C)  ٚ  ِّٓضلاْ اعفً اٌصفحخ، أمً اٌشى١ٍ

ثعٕب٠خ ِع رحذ٠ذ  aTثذلخ عٍٝ ٚسلخ الإعبثخ صُ أشئ اٌّّبط 

 إٌّح١١ٓ عٍٝ ٘زٖ اٌٛص١مخ

)بدٌخ عذد حم١مٟ ، ٔعزجش اٌّع  m٘ـ /  )f x mx  ثمشاءح .

ث١ب١ٔخ أٚعذ حٍٛي اٌّعبدٌخ اٌغبثمخ ٚاٌزٟ رٕزّٟ إٌٝ اٌّغبي 

 1;10 
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 الثاًيالوىضىع 

 :(  ًقاط 04) التوريي الأول
 ٌىً عؤاي أسثعخ الزشاحبد ٚاحذح ِٕٙب صح١حخ ، اخزش الإعبثخ اٌصح١حخ ِع اٌزع١ًٍ.

)فٟ اٌفعبء إٌّغٛة إٌٝ ِعٍُ ِزعبِذ ِٚزغبٔظ  ; , , )O i j k ،t   ٚt' .ْٚع١طبْ حم١م١ب 

  ٞٛاٌّغز(P)  ٗ2ِعبدٌز 3 5 0x y z    

  ٞٛاٌّغز(S) :ٟرّض١ٍٗ اٌٛع١ط 

2 2 '

2 '

1 3 '

x t t

y t t

z t t

   


  
    

رّض١ٍٗ اٌٛع١طٟ (D)ٚاٌّغزم١ُ 

2

1

x t

y t

z t

  


 
   

 

  ٓٔعزجش إٌمطز١( 1;2;3)M   ٚ(1; 2;9)N . 

 ٘ٛ: (P)اٌزّض١ً اٌٛع١طٟ ٌٍّغزٛٞ  .1

 أ 

1 2

1 3

x t

y t

z t




 
   

 

2 ة '

1 '

1

x t t

y t t

z t

 


  
   

 

' ط

1 2 '

1 3 '

x t t

y t t

z t t

 


  
    

 

1 د 2 '

1 2 2 '

1 '

x t t

y t t

z t

  


  
   

 

2. . 

)ِزمبغعبْ فٟ (P)ٚاٌّغزٛٞ  (D)اٌّغزم١ُ  أ 8;3;2)A  اٌّغزم١ُ  ة(D)  ٞٛٚاٌّغز(P) ِْزعبِذا 

 ِزٛاص٠بْ رّبِب (P)ٌّغزٛٞ ٚا (D)اٌّغزم١ُ  د  (P)ِحزٜٛ فٟ اٌّغزٛٞ  (D)اٌّغزم١ُ  ط

3. . 

 ِزٛاص٠بْ (MN)ٚاٌّغزم١ُ  (D)اٌّغزم١ُ  ة ِزعبِذاْ (MN)ٚاٌّغزم١ُ  (D)اٌّغزم١ُ  أ

 ِزطبثمبْ (MN)ٚاٌّغزم١ُ  (D)اٌّغزم١ُ  د ِزمبغعبْ (MN)ٚاٌّغزم١ُ  (D)اٌّغزم١ُ  ط

4.  

 ِْزٛاص٠ب (S)ٚاٌّغزٛٞ  (P)اٌّغزٛٞ ة ِزعبِذاْ (S)ٚاٌّغزٛٞ  (P)اٌّغزٛٞ أ

 ط

)اٌّغزم١ُ  ) :اٌّّضًّ ٚع١ط١ب ثـ 
2

3

x t

y t

z t




  
   

 

 (S)ٚاٌّغزٛٞ  (P)٘ٛ ِغزم١ُ رمبغع اٌّغزٛٞ

 (P)رٕزّٟ اٌٝ رمبغع اٌّغزٛٞ Mإٌمطخ  د

   (S)ٚاٌّغزٛٞ 

ٔعزجش فٟ اٌّغبي (: ًقاط 05,5التوريي الثاًي )  0;1I  اٌخ اٌذf  اٌّعشّفخ ثـ
3 2

( )
4

x
f x

x





. 

 . Iرٕزّٟ اٌٝ  x  ِٓI f(x)صُ اعزٕزظ أٔٗ ِٓ أعً وً  Iعٍٝ اٌّغبي  fأدسط رغ١شاد اٌذاٌخ  .1

)ٔعزجش اٌّززب١ٌخ  .2 )nu  : 0ثـ 0u   ٟأعً وً عذد غج١ع ِٓٚn: 1

3 2
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u






 

 .Iرٕزّٟ  n  ،nuأصجذ ثبٌزشاعع أٔٗ ِٓ أعً وً عذد غج١عٟ 

)ٌذساعخ اٌّززب١ٌخ  )nu .ٓٔعزّذ غش٠مز١ٓ ِخزٍفز١ 

yاٌزٞ ِعبدٌزٗ أ / ِضًّ ث١ب١ٔب اٌّغزم١ُ  . 3 الطريقة الأولً: x  ٚاٌزّض١ً اٌج١بٟٔ ٌٍذاٌخf  فٟ ِعٍُ ِزعبِذ

 .٠fّىٓ اعزعّبي عذٚي اٌم١ُ ٌشعُ اٌزّض١ً اٌج١بٟٔ ٌٍذاٌخ 10cmِٚزغبٔظ ٚحذح اٌشعُ 

)ظع رخ١ّٕب حٛي ارغبٖ اٌّززب١ٌخ . صُ 0u  ،1u  ٚ2uة / ثبعزعّبي اٌزّض١ً اٌج١بٟٔ اٌغبثك ِضً اٌحذٚد  )nu

 ٚرمبسثٙب.

: ّْ 1 ط / رحمكّ ِٓ أ

(1 )( 2)

4

n n
n n

n

u u
u u

u


 
 


)صُ اعزٕزظ ارغبٖ رغ١شّ اٌّززب١ٌخ   )nu. 
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)د /  أصجذ أْ اٌّززب١ٌخ  )nu  ِزمبسثخ صُ أصجذ أْ ٔٙب٠زٙبl  ّرحمك( )f l l  صُ احغتl. 

)رعزجش اٌّززب١ٌخ  الطريقة الثاًية: )nv  :اٌّعشّفخ ثـ
1

2

n
n

n

u
v

u





. 

)ث١ٓ أْ  .3 )nv ِززب١ٌخ ٕ٘ذع١خ أعبعٙب
2

5
 .nثذلاٌخ  nuٚاعزٕزظ  nثذلاٌخ  nvصُ اوزت  

)اعزٕزظ ٔٙب٠خ اٌّززب١ٌخ  .4 )nu .ٚرمبسثٙب 

 (: ًقاط 5,50التوريي الثالث ) 

اٌّعبدٌخ:حً فٟ ِغّٛعخ الأعذاد اٌّشوجخ  .1
 

2 8 20 0z z   

)ٔعزجش فٟ اٌّغزٛٞ اٌّشوّت إٌّغٛة إٌٝ ِعٍُ ِزعبِذ ِٚزغبٔظ  ; , )O u v  إٌمػA  ،B  ،C  ٚD   ٟاٌز

2i ،4 ٌٛاحمٙب عٍٝ اٌزشر١ت: 2i ،4 2i ٚ1 

 .ABCِضً ٘زٖ إٌمػ فٟ اٌّعٍُ صُ اعزٕزظ غج١عخ اٌّضٍشّ  .2

ثح١ش 'zراد اٌلاحمخ  'Mٔشفك إٌمطخ  zراد اٌلاحمخ  Aرخزٍف عٓ  Mِٓ أعً ٔمطخ 
4 2

'
2

z i
z

z i

 



 

 حم١مٟ . 'zثح١ش  Mع١ٓ ِغّٛعخ إٌمػ  .3

'ثح١ش  Mع١ٓ ِغّٛعخ إٌمػ  .4 1z  

:٠2iخزٍف عٓ  zً عذد حم١مٟ ث١ّٓ أٔٗ ِٓ أعً و .5
4 4

' 1
2

i
z

z i

 
 


 

4احغت  .6 4i   :ْصُ اعزٕزظ أ'. 4 2DM AM  

رٕزّٟ إٌٝ دائشح ٠طٍت رع١١ٓ  'Mفئْ  2ٚٔصف لطش٘ب  Aٔمطخ ِٓ اٌذائشح اٌزٟ ِشوض٘ب  Mث١ٓ أٔٗ إرا وبٔذ  .7

 ف لطش٘ب.ِشوض٘ب ٚٔص

 :ًقاط ( 05) التوريي الرابع

 ثـ :اٌّعشّفخ عٍٝ  fٌزىٓ اٌذاٌخ 

22 1
( ) ln
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limاحغت  .1 ( )
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  ّٓ أْ: صُ ث١

21
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limصُ اعزٕزظ   ( )
x

f x


 

 شىً عذٚي رغ١شّارٙب. صُ fادسط ارغبٖ رغ١ش اٌذاٌخ  .2

)١ٌىٓ  .3 )fC  إٌّحٕٝ اٌّّضًّ ٌٍذاٌخf  3فٟ اٌّغزٛٞ إٌّغٛة إٌٝ ِعٍُ ِزعبِذ ِٚزغبٔظ ح١شi  

)ث١ٓ أْ اٌّغزم١ُ  ) : ln 2y x   ِمبسة  ِبئً ٌـ( )fC  ثغٛاس. 

)ث١ّٓ أْ ٔمطخ رمبغع ِمبسثٟ إٌّحٕٝ  .4 )fC ٌٝرٕزّٟ إ( )fC 

)أدسط اٌٛظع إٌغجٟ ٌـ  .5 )fC .ِٗٚمبسث١ 

)اوزت ِعبدٌخ د٠ىبسر١خ ٌٍّّبط  .6 )T 0عٕذ إٌمطخ اٌزٟ فبصٍزٙب 

)ٌّٕحٕٟ أٔشئ ا .7 )fC 

 

 اًتهً 4/  4الصفحة  بالتىفيق



 الوفصّل التصحيح الٌوىذجي

 ًقطة 20             الوىضىع الأول
ِشعّح اٌغٍّخ  'Gرع١١ٓ لاحمخ إٌمطخ  ًقاط 05,5          التوريي الأول                 

 ( ';3); ( ',1); ( ', 2)A B C  

' ' '
'

3 2 5 2 3 3 3

2 2

A B C
G

z z z i
z

   
 

 

0,25 

 :رجغ١ػ اٌعجبسح/ أ / 1

 ' 1 3 1z i z i    

0,25 

 2رشبثٗ ِجبشش ٔغجزٗ  Sة / اٌزح٠ًٛ 

ٚصا٠ٚزٗ 
3

ِٚشوضٖ إٌمطخ اٌزٟ لاحمزٙب .

3
(1 )

3
i 

0,75 

'ح١ش :  Gz'رع١١ٓ  ( )G S G 

 '

5 2 3 3 3
1 3 1

2
G G
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0,25 

صٛس  'A'  ،B'  ٚCٌٛاحك إٌمػ / أ / 2

 Sثبٌزح٠ًٛ  A  ،B  ٚCإٌمػ 

' 1 3Az    ، ' 1 3Cz i 

 ' 2 3 3 2Bz i    

0,75 

الاعزٕزبط: اٌزشبثٗ ٠حبفع عٍٝ اٌّشعّح

 

0,5 

' 3 2

         2

' 2

'

MM MA MB MC

MG

MG GM MG

GM MG
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 'ABC  ٚA'B'Cأْ اٌّضٍض١ٓ  اٌزج١١ٓة / 

  .ِزشبثٙبْ

 ABCصٛسح  'A'B'Cثّب أْ اٌّضٍش 

 'ABC  ٚA'B'Cفئْ اٌّضٍض١ٓ  Sثزشبثٗ 

  .ِزشبثٙبْ

'الاصجبد أْ   طريقة أخري: ' 2A B AB ،

' ' 2A C AC  ٚ' ' 2B C BC 

 ' '

' ' 2

1 2 3 3 2 2 5

1 2 5

B A

B A

A B AB

z z i

z z i



     

   

 ' '

' ' 2

1 3 3 1 2 2

1 2

A C
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C A CA
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2 5

B C
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C B CB

z z i
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 Gِشوضٖ 1رحبن ٔغجزٗ  Tاٌزح٠ًٛ 

 Gِشوضٖأٚ ٠ّىٓ اٌمٛي إٔٗ رٕبظش ِشوضٞ 

0,5 

صٛس إٌمػ  D  ،E  ٚFٓ ٌٛاحك إٌمػ ١ع١ٔ

A  ،B  ٚC  ًثبٌزح٠ٛT. 

3Dz i   ،2 3Ez i   ٚ4 2Fz i  

0,75 

  مب٠غبْزِ ABC  ٚEDFٓ أْ اٌّضٍض١ٓ اٌزج١١

ثبٌزح٠ًٛ  ABCصٛسح  EDFثّب أْ اٌّضٍش 

T  ٓفئْ اٌّضٍض١ABC  ٚEDF ْلأْ .ِزمب٠غب

 ٘ٛ رمب٠ظ 1اٌزحبوٟ اٌزٞ ٔغجزٗ 

 طريقة أخري:

1 2 5

1 2 5

D E

B A

ED AB

z z i
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D F
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 ِشعّح Gح١ش   G/رع١١ٓ لاحمخ إٌمطخ 3

اٌغٍّخ  ( ;3);( ,1);( , 2)A B C  

3 2 3 2

2 2

A B C
G

z z z i
z
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ّْ إٌمطخ / اٌ 6 ًقاط 04                                           التوريي الثاًي  لا رٕزّٟ  Aزحمكّ ِٓ أ

ٔغذ أْ :  (D)إٌٝ اٌّغزم١ُ 

( )A D 

0,25 

 :(P)/ اٌّعبدٌخ اٌذ٠ىبسر١خ ٌٍّغزٛٞ  1
( ) : 2 8 0P x y z    

0,5 

اٌزٟ  (S)ذ اٌّعبدٌخ اٌذ٠ىبسر١خ ٌغطح اٌىشح ٠حذ/ ر 2

ح١ش:  ABٚٔصف لطش٘ب  A(1;1;1)ِشوض٘ب 

6AB  

( ) : ( 1)² ( 1)² ( 1)² 6

( ) : ² ² ² 2 2 2 3 0

S x y z

S x y z x y z

     

      

 

 

)/ إرا وبْ  7 0,5 )A R ٚ

( ) ( )D R  ْاٌّغزٛٞ فئ(R)  ٛ٘

اٌّغزٛٞ اٌّحٛسٞ ٌٍمطعخ  BC 

ِعشف ثّغزم١ُ ٚٔمطخ  (R)اٌّغزٛٞ 

 (D) رٕزّٟ إ١ٌٗ. ٔخزبس ٔمطز١ٓ ِٓ لا

;2;2)ّ٘ب  2)E  ٚ(0;12;4)F 

( 3;0; 1)BC    ٚ(1;1; 3)AE 

( 1;11;3)AF 

. 0BC AE  ٚ. 0BC AF 

 ِٕٗٚBC ٞٛٔبظّٟ ٌٍّغز(R)  

I  ِٕزصف BC ،
3 1

;2;
2 2

F
 

 
 

 

( ) :3 4 0R x z    ٚ( )I R 

٘ٛ اٌّغزٛٞ  (R)اٌّغزٛٞ ِٕٚٗ فئْ 

اٌّحٛسٞ ٌٍمطعخ  BC 
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)/ أ / 3 ;( )) 6d A P  (P)  ّ٠ّظ(S) 0,5 

)ة /  ;( )) 6d A Q   (Q)  ّ٠ّظ(S) 0,5 

عٍٝ  A/ اٌزج١١ٓ أْ اٌّغمػ اٌعّٛدٞ ٌٍٕمطخ  4

;2;0)ٟ٘ إٌمطخ (Q)اٌّغزٛٞ  1)C . 

 ACٚاٌشعبع  (Q)رٕزّٟ اٌٝ اٌّغزٛٞ  Cإٌمطخ 

 (Q)ٕبظّٟ ٌٍّغزٛٞ ِشرجػ خط١ب ِع اٌشعبع اٌ

فٟ اٌّعبدٌخ اٌذ٠ىبسر١خ  Cرع٠ٛط احذاص١بد إٌمطخ 

ACٔغذ٘ب رٕزّٟ، ٚ  (Q)ٌٍّغزٛٞ  n  
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 (D)ِزمبغعبْ ٚفك اٌّغزم١ُ  (Q)ٚ  (P)/ اٌزج١١ٓ أْ  5

 (Q)ٚ  (P) فٟ اٌّعبدٌز١ٓ اٌذ٠ىبسر١ز١ٓ ٌٍّغز١٠ٛٓ (D)ٔعٛض احذاص١بد اٌزّض١ً اٌٛع١طٟ ٌٍّغزم١ُ 

  0 = 0ٔغذ فٟ وٍزب اٌحبٌز١ٓ 
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ثم١خ اٌغؤاي ة/ ِٕٚٗ   ًقاط 04                                التوريي الثالث
10 3nu  

 ِٕٚٗ n+1اٌخبص١خ صح١حخ ِٓ أعً 

فئْ:  nِٓ أعً وً عذد غج١عٟ 

0 3nu . 
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1/ أ /  1
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ثبٌزشاعع أّٔٗ ِٓ أعً وً عذد  ة / الاعزذلاي 

0فئْ:  nغج١عٟ  3nu . 

)ٔعزجش اٌخبص١خ  ) :0 3nP n u  

0nٔزحمكّ ِٓ صحّخ اٌخبص١خ ِٓ أعً     

00 3u   ً0اٌخبص١خ ِحممّخ ِٓ أعn  ٞأ

(0)P ًٌٕٚفشض أّٔٙب صح١حخ ِٓ أعn :ٞأ 
( )P n ًٌٕٚضجذ صحزٙب ِٓ أعn+1 " 

 ٌذ٠ٕب ِٓ فشظ١خ اٌزشاعع أْ:
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0ثّب أْ  3nu فئْ اٌّززب١ٌخ( )nu

غ١ش سر١جخ ، ٚثّب أٔٙب وزٌه فلا ٠ّىٓ 

 اعزٕزبط رمبسثٙب.
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)/ أ / ث١ّٓ أْ اٌّززب١ٌخ  2 )nv  ٕ٘ذع١خ

 ٠0vطٍت رع١١ٓ أعبعٙب ٚحذ٘ب الأٚي 
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)اٌّززب١ٌخ   )nu ِزمبسثخ 
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f ٍٝداٌخ رمجً الاشزمبق ع 1;  :ٌٚذ٠ٕب 
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اٌّعشّفخ  uغ١شّاد اٌذاٌخ /ط/ دساعخ ر3 0,5

ثـ : عٍٝ 
3 2( ) 1u t t t t    
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u t
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u  ٍٝداٌخ رمجً الاشزمبق ع:ٚ 
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'( ) 0f x   ًأعً و ِٓx  اٌّغبي ِٓ 1; f 

ِزضا٠ذح رّبِب عٍٝ اٌّغبي  1;. 

0,25 

  جدول التغيرات:

 

 0,5 

 lim ( ) ln 0
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f x x


  

(C)  ٚ ِزمبسثبْ ثغٛاس
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 aTاٌّّبط . 1حم١مٟ أوجش رّبِب ِٓ  عذد a / أ / 3

بس ثّجذأ اٌّ aعٕذ إٌمطخ اٌزٟ فبصٍزٙب  (C)ٌٍّٕحٕٟ 

 اٌّعٍُ ِعبدٌزٗ:

'( )( ) ( )

'( ) '( ) ( )

y f a x a f a

y f a x af a f a

  

  
 

 ٠ّشّ ِٓ اٌّجذأ فأْ: aTثّب أْ 

( ) '( ) 0f a af a  
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ث١ّٓ أّٔٗ عٍٝ اٌّغبي  1;  اٌّعبدٌخ( ) 0g x  ٚ

اٌّعبدٌخ: 
3 2(ln ) (ln ) ln 1 0x x x    ٌّٙب

) ٔفظ اٌحٍٛي ٌذ٠ٕب: ) 0g x :ٗٔ٠ىبفئ أ 

0,5 

حغت ِجشٕ٘خ اٌم١ُ اٌّزٛعطخ اٌّعبدٌخ 

( ) 0u t   0رمجً حلاّ ٚح١ذاt  ٍٝع

اٌّغبي 1;  ٚثٛظعlnt x  / د

)فئْ اٌّعبدٌخ د /  ) 0g x  رمجً حلا

عٍٝ اٌّغبي  aٚح١ذا  ;e   اٌّّبط

aT ِٛعٛد 
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 تقدين للوٌاقشة البياًية:

رٕزّٟ اٌٝ اٌّغبي ) 10طخ فبصٍزٙب فٟ ٔم (C)اٌّغزم١ُ اٌزٞ ٠ّش ِٓ اٌّجذأ ٠ٚمطع  1;10)  ٚرشر١جٙب

1
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ln10
 : ِٗٚعبدٌز y mx ٞٚ١ٍِٗ ٠غب

1 1
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10 ln10
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)حٍٛي اٌّعبدٌخ : الوٌاقشة البياًية٘ـ /  )f x mx  

عٍٝ اٌّغبي  1;10 ٟٕفٛاصً ٔمػ رمبغع إٌّح ٟ٘

(C) ِٗع اٌّغزم١ُ اٌزٞ ِعبدٌزy mx. 

  ْإرا وب
1 1
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ٌٍّعبدٌخ  

 حً ٚح١ذ

   ْإرا وب
1 1

ln10 '( )
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m f a
 

   
 

 

 ٌٍّعبدٌخ حلاْ ِزّب٠ضاْ.

  ْإرا وب'( )m f a ٌخ حً ِعبعف ٌٍّعبدa. 

  ْإرا وب'( )m f a ً١ٌظ ٌٍّعبدٌخ ح 
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S x y
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الإعبثخ اٌصح١حخ ٟ٘ ط ٚرٌه ثزع٠ٛط /  2

فٟ  (D)احذاص١بد اٌزّض١ً اٌٛع١طٟ ٌٍّغزم١ُ 

 .(P)اٌّعبدٌخ اٌذ٠ىبسر١خ ٌٍّغزٛٞ 
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 أٞ: ثم١خ الاعزذلاي ثبٌزشاعع: ًقاط  05,5                       التوريي الثاًي         
( )P n

 " n+1ِٓ أعً  ٌٕٚضجذ صحزٙب

 ٌذ٠ٕب ِٓ فشظ١خ اٌزشاعع أْ:
0 1nu  

 f(x) فئْ: x  ِٓIٚثّب أٔٗ ِٓ أعً وً 

nuٚثّب أْ  Iرٕزّٟ اٌٝ  I :ْفئ

 

( )nf u I  1ِع ( )n nu f u  

 n+1اٌخبص١خ ِحممّخ ِٓ أعً 

فئْ:  nد غج١عٟ ِٓ أعً وً عذِٕٚٗ 

0 1nu . 

0,75 

عٍٝ اٌّغبي fدساعخ رغ١شاد اٌذاٌخ /  1 0;1I  

f  ٍٝداٌخ رمجً الاشزمبق ع I  ًأعً و ِٓٚx   ِٓI 

فئْ: 
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f x
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،f  ٍِٝزضا٠ذح رّبِب عI  
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 :Iرٕزّٟ اٌٝ  x  ِٓI f(x)عزٕزبط أٔٗ ِٓ أعً وً الا

 فئْ: Iِزضا٠ذح رّبِب عٍٝ  fثّب أْ اٌذاٌخ 

1 0x   : ْفئ
 

(1) ( ) (0)f f x f  :ٞأ
 

1
1 ( ) 0

2
f x   :ِٕٗٚ

 
1 ( ) 0f x  
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 / أ / رّض١ً اٌحذٚد: 3
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ً وً عذد ثبٌزشاعع أّٔٗ ِٓ أع الاعزذلاي /  2

0فئْ:  nغج١عٟ  1nu . 

)ٔعزجش اٌخبص١خ  ) :0 1nP n u   ِٓ ّٔزحمك

0nصحّخ اٌخبص١خ ِٓ أعً     

00 1u  ً0اٌخبص١خ ِحممّخ ِٓ أعn  ٞأ

(0)P ٌٚ ًٕفشض أّٔٙب صح١حخ ِٓ أعn 
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( )nv  ِززب١ٌخ ٕ٘ذع١خ اعبعٙب
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: ّْ 1 ط / اٌزحمكّ ِٓ أ
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د / ثّب أْ اٌّززب١ٌخ ِحذٚدح ِٓ الأعٍٝ ِٚزضا٠ذح  0,25

 فٟٙ ِزمبسثخ
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/  3 ًقاط  05,5                                الثالث ييالتور
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 / حً اٌّعبدٌخ:1
2 8 20 0z z   
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7  /M  ٔمطخ ِٓ اٌذائشح اٌزٟ ِشوض٘بA  2ِعٕبٖ:  2ٚٔصف لطش٘بAM  0,25 

'ثبٌزع٠ٛط ٔغذ  2 2DM  اٌّغّٛعخ ٟ٘ اٌذائشح اٌزٟ ِشوض٘بD  2ٚٔصف لطش٘ب 2 0,75 



/  3 ًقاط  05التوريي الرابع                             lim ( ) ( ln 2)
x

f x x


  

)اٌّغزم١ُ  ) : ln 2y x   ِمبسة  ِبئً ٌـ

( )fC ٛاس ثغ. 

الإصجبد أْ ٔمطخ رمبغع ِمبسثٟ إٌّحٕٝ/  4

( )fC ٌٝرٕزّٟ إ( )fC ٟ٘ ٌٚزىٓ ٘زٖ إٌمطخ:

)إٌمطخ  2ln 2; ln 2)A   :ْٔج١ٓ أ 

( 2ln 2) ln 2f    
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( ) ln

2

x

x
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f x

e

 
  

 
 

lim ( ) ln 2
x

f x
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 أْ: الإصجبد 

21
1

2( ) ln 2 ln
1 2

x

x

e
f x x

e





 
 

    
 

 

 

0,25 

)/ دساعخ اٌٛظع إٌغجٟ ٌـ  5 )fC  ُٚاٌّغزم١

ln اٌزٞ ِعبدٌزٗ: 2y   
2

2 2

2 1
( ) ln 2 ln ln 2

2

2 1 4 2
ln 2 ln

2 2

x

x

x x

x x

e
f x

e

e e

e e
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x

x
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 :ِٕٗٚ(4 1) 0x xe e    : ٞأ
1

4

xe  :ٞا 

ln4x   ًاعً و ِٓ ِٕٗٚx ; ln4x   ْفئ

( )fC فٛق اٌّغزم١ُ اٌّمبسة ٚرحزٗ فٟ اٌّغبي

 الاخش.

)إٌغجٟ ٌـ دساعخ اٌٛظع   )fC  ٞٚاٌّغزم١ُ اٌز

) ِعبدٌزٗ ):
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lim ( )
x

f x


  0,25 

 داٌخ رمجً الاشزمبق عٍٝ   fارغبٖ اٌزغ١شّ:
2

2

(2 8 1)
'( )

( 2)(2 1)

x x x

x x

e e e
f x

e e
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; 72xe y     /1
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  ِشفٛض 

1 1

4 3 2
ln ln 2,1

2
x y
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f  ِزٕبلصخ رّبِب عٍٝ اٌّغبي 1, x 

ِٚزضا٠ذح رّبِب عٍٝ  1;x  

 ٚي اٌزغ١شاد:عذ/  2ربثع ٌٍغؤاي 
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( ) ( ln 2) 0f x x    ٞا
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ln4x أٞ :  :ِٕٗٚ  ًاعً و ِٓx ; 

ln4x   ْفئ( )fCفٛق( )  ٚرحزٗ فٟ اٌّغبي

 الاخش.

) ِعبدٌخ د٠ىبسر١خ ٌٍّّبط/  6 )T 0عٕذ إٌمطخ اٌزٟ فبصٍزٙب :y x 0,5 

  اٌزّض١ً اٌج١بٟٔ :
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